Correction de l'interrogation Suites Numérique 1°° S3 06/01/2017 Exercice 3 :

Soit (u,) la suite définie pour tout entier n par u,,; = 2u, + S5et uy = 1.

)u=245=7 u,=14+5=19 et Us = 38+ 5 = 43,

Exercice 1 :

1) l+g+q* +...+ =Yg
) 7 7 ;q Du, — uy =12etu; — uy, =24 doncuy, — Uy #uz — Uy

u 19 u 43 u u
z 1—g™ Et2=—et 2=—=donc 2#-2

2) Eqk - l_q Uuq 7 Uy 19 U, Uy
=0 donc (u,) n’est ni arithmétique, ni géométrique.

3) P 1 S=1 2 4. n = 2 4. n )
) Oﬂzq g ti’ tattetgietgS =gt gttt 3) On pose v, = u, + 5 pour tout entier naturel n.
q" " doncgS—S=q""" -1

Vpt1 = Unp1 +5=2uUp, +5+5=2u, + 10 = 2(u, +5) = 2uy4q = 2,

n+1_
donc S(q —1) = ¢"*! ~Tets =" q-1 1 (vp) est une suite géométrique de raison 2 et son premier termev, = uy +

Exercice 2 : 5=6

On appelle uq, uy, us, uy, us, Ug et u, ces 7 nombres. Il s'agit de 7 termes 4) v, =6X2"VneN

consécutifs d'une suite arithmétique de raison 2 et de premier terme u; . Su,=v, —5=6X2"—-5Vn €N

On exprime les 7 termes en fonction du quatriéme u, (car il est central).

U = U, — 6 Exercice 4 :

U, = uy, — 4 1) Augmenter un nombre de 4%

Us = Uy — 2 revient a le multiplier par 1,04 donc 3) 6500>U

U, = u, Cpiq = 1,04 C, pourn > 1. 0>C

Us = Uy + 2 2) (C,) est une suite géométrique de While U<13000
Ug = Uy + 4 raison 1,04 et de premier terme U*1,04>U
Uy = Uy + 6 6500 donc C, = 6500x1,04™. C+1>C
On somme ces 7 nombres : Son capital au bout de 8 ans sera End

W+ e+ uy = T Cs = 6500x1,048 ~ 8895,70euros Disp C

Donc 7u; = 98 et donc u; = 14

Les 7 nombres sont : 8, 10, 12, 14, 16, 18 et 20.




Exercice 5 : La spirale de Pythagore
1) OA,A; est un triangle rectangle en A; donc, d’apres le théoréeme de
Pythagore  OA,"’=OA*+A A,
OA=1+1>=2
OA; =2 car OA,>0
De méme OA3A; est un triangle rectangle en A, donc, d’apres le théoréme

de Pythagore OA3*=0A,"+A,A;”
OAs=2*+1°=3
OA; =+/3 car OA;> 0

Doncu2=\/§ et u3=\/§

2) Le triangle OA A, est rectangle en A,,.
D'apres le théoréme de Pythagore :
OAn+ 1 2=0An2+AnAn+ 1 2

donc u’ = u> + 1’y est une longueur donc un nombre positif donc

u  =+ju’+1
n+l n

3) Il semble, d'apres la question 1) que u = Jn

2
Siu =\/; alors, u_ =,/u§+ =\/\/; +1=+/n+1 donc si cette forme

explicite est vraie au rang n, elle est également vraie au rang n+1



